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I. :دالة أصلية لدالة عددية 

 :دالة أصلية لدالة  تقديم .22

 :2الدالة : لنعتبر  نشاط
f(x) = 4x 5x 3 . 

F'(x)يلي  تحقق ما F(x) هل توجد دالة  (2   = f(x) ؟  

 .F(x)حاول أن تبحث عن صيغة ل    (2

 :مفردات 

 

F'(x)تحقق F(x)دالة كل  = f(x)دالةلتسمى دالة أصلية لf(x) 

 تعريف 

 

 .  Iمجال  على معرفة دالة  fلتكن    

وكان:    Iقابلة للاشتقاق على  Fكانت  اذا Iعلى   fللدالة  أصلية دالة هي Fدالة  إن نقول    x I : F' x f(x)   

 أمثلة  : 

للدالة أصلية دالة (2 f x 4x 2 هيعلى F x 2x² 2x  

للدالة أصلية دالة (2 f x cosxهيعلى F x sinx  

 :fة تحديد جميع الدوال الأصلية لدال .22

fللدالة أصليةدالة  : نشاط : x 2x 3  هيعلىcF : x x² 3x   من ، 

هناك دالة أخرى هل G x  حيثG  دالةلأصلية ل ةدالf ؟ 

 خاصية 

 

 . Iمجال  على Fأصلية  دالة دالة عددية تقبل  fلتكن 

F(x)التي هي على شكل: الدوال من المكونة المجموعة هي Iعلى  fللدالة  الأصلية الدوال مجموعة      +c معc 

 ال:مث 

نعتبر الدالة f x 10x 2  المعرفة على . 

 هل الدالة : (2  2
F x 5x 2x 3     للدالة أصلية دالة هي  f x 10x 2   على .  

  .على  fحدد جميع الدوال الأصلية للدالة (2

حيث:  G(x)الدالة الأصلية  .20
0 0

G(x ) = y. 

 :الدالة العددية المعرفة ب:  لنعتبر نشاطf(x) = 2x + 3. 

 :fحدد الدوال الأصلية ل  (2

G(1)) إذا كان ممكن( حيث fل Gحدد دوال الأصلية (2 = 7. 

 كم من دالة تحقق ذلك ؟ (0

 خاصية 

 

 . ليكن Iمجال  على Fأصلية  دالة دالة عددية تقبل  fلتكن  
0

x  منI و
0

.  y  من 

:حيث Iمجال ال على  fللدالة  G وحيدة أصلية دالة توجد 
0 0

G(x ) = y. 
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 للدالة  صليةالأ دالةال نحدد :مثالf  3حيث  على
f (x) x 2x 3    7القيمة تأخذ التيو0 عند. 

 ال الأصلية:الاتصال و الدو .20

 : خاصية 

 

 I.على Fتقبل دالة أصلية  Iعلى مجال fكل دالة متصلة   

 

  كل دالة حدودية تقبل دالة أصلية على  :1مثال. 

  تعريفها . رية  تقبل دالة أصلية على مجموعةكل دالة جذ: 2مثال 

  3مثال: 
 f x x

تقبل دالة أصلية على 
 0,

  

 جداء دالة في عدد حقيقي -الة أصلية: لمجموع دالتيند .22

 :نشاط 

 F للدالة  أصلية دالةf  علىI.G  للدالة  أصلية دالةg علىI. 

f حدد دالة أصلية لدالة (2 + g. 

 .f حدد دالة أصلية لدالة (2

 خاصية 

 

G Fكانت  إذا  .و  التوالي على Iمجال  على gو fللدالتين  ليتينأص دالتين و 

 F +G هي دالة أصلية لf + g. 

   F   هي دالة أصلية ل  f . 

 

  :لنعتبر الدوال:مثال     f x 3x  x socxg  و  و 

 h(x) = 3x 2cos x
 

 أوجد الدوال الأصلية للدوال السابقة.

II. ورقة التمارين( 1الدوال الأصلية و العمليات:)جدول 

 Hهي hدالة الأصلية ل hالدالة 

h = f  '+ g ' H = f + g 

h = f' H = f 

h = f  ' g +f g '  H = f g 

2

g '
h = -

g 
 

1
H =

g
 

2

f  ' g - f g '
h =

g 

 
 

f
H =

g
 

n
h = f  ' f  معn 1  n+11

H = f
n +1

 

r
h = f  ' f  معr 1  r+11

H = f
r +1

 

h = f  ' g' f H = g f 

 h = f  ' ax +b معa 0  
1

H = f  ax + b
a 
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III. :ورقة التمارين( 2)جدول جدول دوال أصلية لدوال اعتيادية 

 fالدوال الأصلية ل fالدالة 

f(x) = a;(a ) F(x) = ax +c 

f(x) = x 
21

F(x) = x + c
2

 

  n
f(x) = x ; n \ 1  n+11

F(x) = x + c
n +1

 

  r
f(x) = x ; r \ 1  r+11

F(x) = x + c
r +1

 

1
f(x) =

x
 

F(x) = 2 x c 

f(x) = sin(x) F(x) = -cos(x) +c 

a 0f(x) = sin(ax +b) 1
F(x) = - cos(ax + b) + c

a
 

f(x) = cos(x)  F(x) = sin(x) +c 

a 0f(x) = cos(ax +b) 1
F(x) = sin(ax + b) + c

a
 

2
f(x) = 1+ tan (x) F(x) = tan(x) +c 

 f  ' x
f(x) =

f(x)
 

F(x) = 2 f(x) +c 

2

1
f(x) =

x
 

1
F(x) = - + c

x
 

 عدد حقيقي . cملحوظة: 
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